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INTEGRAIS IMEDIATAS 

 

Sejam 0 e k constantes reais. Das fórmulas de derivação seguem as seguintes de primitivação: 

   ckxdxk  

  1
1

1



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x
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   cedxe xx  

   cxdx
x

ln
1

 

 csenxdxx cos  

 cxdxsenx  cos  

   ctgxdxx2sec  

   cxdxxtgx secsec  

   ctgxxdxx seclnsec  

 carctgxdx
x


 21

1
 

  


carcsenxdx
x21

1
 

 

Integral dupla 

 

1. Calcule as seguintes integrais: 

a) ∫ ∫ 𝑠𝑒𝑛 𝑥. cos 𝑦 𝑑𝑦𝑑𝑥
𝜋

2
0

𝜋

2
0

 

b) ∬ 𝑥𝑦²𝑑𝐴
𝐷

,    𝐷 é limitada por 𝑥 = 0 e 𝑥 = √1 − 𝑦² 

c) ∫ ∫
1

𝑦³+1
𝑑𝑦𝑑𝑥

2

√𝑥

4

0
 

 

2. Calcular a integral ∫ ∫ 3𝑒𝑥³2

√𝑦
𝑑𝑥𝑑𝑦

4

0
 

 

3. Dada a integral [∫ ∫ 𝑦. cos(𝑥2) 𝑑𝑥𝑑𝑦
4

1

1

0
+ ∫ ∫ 𝑦. cos(𝑥2) 𝑑𝑥𝑑𝑦

4

𝑦²

2

1
]. Pede-se: 

a) Esboçar a região de integração. 

b) Inverter o sentido de integração e calcular a integral. 

 

4. Dada a função 𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑥. 𝑒𝑦² e sendo 𝑅 a região do primeiro quadrante limitada pelas parábolas 𝑦 = 𝑥2 e 

𝑦 = 4𝑥2 e pela reta 𝑦 = 4. 

a) Escreva a integral nas duas ordens de integração. 

b) Calcule a integral mais conveniente. 
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Coordenadas Polares 

 

5. Calcule a seguinte integral utilizando coordenadas polares ∬[cos(√𝑥2 + 𝑦2)]𝑑𝑥𝑑𝑦 na região definida por: 

𝑥² + 𝑦² ≤ 9; 𝑥 ≥ 0; 𝑦 ≥ 𝑥. 

 

6. Seja 𝐾 a região definida por: (𝑥 − 3)2 + 𝑦² ≤ 9, 𝑥2 + 𝑦2 ≥ 9, 𝑦 ≥ 0 

a) Esboce a região 𝐾 

b) Calcule a integral 𝐼 = ∬
1

√𝑥²+𝑦² 
𝑑𝑥𝑑𝑦

𝐾
 

 

7. Dada a região de integração: 𝐷 = {
𝑥² + (𝑦 − 2)2 ≤ 4

𝑦 ≤ 𝑥
 calcule a integral 𝐼 = ∬ 𝑥𝑑𝑥𝑑𝑦

𝐷
. 

 

8. Utilizando a propriedade ∬ 𝑓(𝑥, 𝑦)𝑑𝑥𝑑𝑦 = ∬ 𝑓(𝑥, 𝑦)𝑑𝑥𝑑𝑦 ± ∬ 𝑓(𝑥, 𝑦)𝑑𝑥𝑑𝑦
𝑆′𝑆𝑆±𝑆′

, calcular a 

integral de 𝑓(𝑥, 𝑦) = 𝑥²𝑦 na fronteira {
𝑥2 + 𝑦2 ≤ 1; 𝑥 + 𝑦 ≤ 2

𝑥 ≥ 0; 𝑦 ≥ 0
. 

 

9. Calcule 𝐼 = ∬ √𝑥2 + 𝑦2𝑑𝐴
𝑅

, sendo 𝑅 a região entre a circunferência de raio 1 de centro no ponto (0,1) e a 

circunferência de raio 2 com centro (0,2) com 
√3

3
𝑥 ≤ 𝑦 ≤ 𝑥. 

 

Exercícios complementares 
 

10. Seja 𝐼 = ∬ 𝑒𝑥³𝑑𝑥
𝐷

, com 𝐷 = {𝑥² ≤ 𝑦 ≤ 4𝑥2, 0 ≤ 𝑥 ≤ 1. Pede-se: 

a) Escrever a integral dupla 𝐼 com os respectivos extremos considerando a integração em 𝑥. 

b) Idem em 𝑦. 

c) Calcule a integral. 

 

11. Dada a integral ∫ ∫
1

1+𝑦²

2

𝑥
𝑑𝑦𝑑𝑥

4

0
, pede-se: 

a) Esboçar a região de integração 

b) Inverter o sentido de integração e escrever a integral com os respectivos extremos de integração; 

c) Determinar o resultado da integral 

 

12.  

a)  Escrever em coordenadas polares a equação da reta 𝑦 = 𝑥 e da circunferência (𝑥 − 2)2 + 𝑦² ≤ 4. 

b) Seja 𝐼 = ∬ 𝑑𝑥𝑑𝑦
𝐾

. Se 𝐾 é o conjunto {(𝑥 − 2)2 + 𝑦2 ≤ 4; 𝑦 ≥ 𝑥, escrever a integral 𝐼 com extremos em 

coordenadas polares. Dê uma interpretação geométrica para esta integral (não há a necessidade de 

desenvolvê-la). 

c) Calcular ∬
1

√𝑥²+𝑦²
𝑑𝑥𝑑𝑦

𝐵
 onde 𝐵{(𝑥 − 2)2 + 𝑦2 ≤ 4, 0 ≤ 𝑦 ≤ 𝑥. 

 

13. Uma lâmina circular tem centro na origem e raio 2, com 𝑦 ≥ 0 tem densidade superficial de massa 𝜎 = 𝑥 +
2𝑦². Pede-se determinar a massa da lâmina. 


